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Ch15	
  :	
  Parallélogramme	
  

I-­‐	
  Parallélogramme	
  

1)	
  Définition	
  

Définition	
  	
  D1:	
  Un	
  quadrilatère	
  qui	
  a	
  un	
  centre	
  de	
  symétrie	
  est	
  un	
  parallélogramme.	
  Le	
  centre	
  de	
  
symétrie	
  est	
  appelé	
  centre	
  du	
  parallélogramme.	
  
	
  
2)	
  Diagonales	
  

Propriété	
  P1:	
  Si	
  un	
  quadrilatère	
  est	
  un	
  parallélogramme	
  alors	
  ses	
  diagonales	
  se	
  coupent	
  en	
  leurs	
  
milieux.	
  	
  
	
  
Exemple	
  :	
  I	
  est	
  le	
  point	
  d’intersection	
  des	
  deux	
  diagonales	
  du	
  parallélogramme	
  ABCD.	
  I	
  est	
  donc	
  le	
  
milieu	
  des	
  deux	
  segments	
  	
  [AC]	
  et	
  	
  [BD].	
  

	
  
Réciproque	
  R1:	
  Si	
  un	
  quadrilatère	
  a	
  ses	
  diagonales	
  qui	
  se	
  coupent	
  en	
  leurs	
  milieux	
  alors	
  ce	
  
quadrilatère	
  est	
  un	
  parallélogramme.	
  	
  
	
  
Exemple	
  :	
  I	
  est	
  le	
  milieu	
  des	
  deux	
  segments	
  	
  [AC]	
  et	
  	
  [BD].	
  Donc	
  le	
  quadrilatère	
  ABCD	
  est	
  un	
  
parallélogramme.	
  

	
  
3)	
  Côtés	
  opposés	
  

Propriété	
  P2	
  (parallélisme	
  des	
  côtés)	
  :	
  Si	
  un	
  quadrilatère	
  est	
  un	
  parallélogramme	
  alors	
  ses	
  côtés	
  
opposés	
  sont	
  parallèles	
  
Réciproque	
  R2:	
  Si	
  un	
  quadrilatère	
  non	
  croisé	
  a	
  deux	
  côtés	
  opposés	
  parallèles	
  et	
  de	
  même	
  longueur,	
  
alors	
  ce	
  quadrilatère	
  est	
  un	
  parallélogramme.	
  	
  

Exemple	
  :	
  Dans	
  le	
  quadrilatère	
  ROCK,	
  RO	
  =	
  CK	
  et	
  les	
  droites	
  (RO)	
  et	
  (CK)	
  sont	
  parallèles.	
  Donc	
  le	
  
quadrilatère	
  ROCK	
  est	
  un	
  parallélogramme.	
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Propriété	
  P3	
  (longueurs	
  des	
  côtés)	
  :	
  Si	
  un	
  quadrilatère	
  est	
  un	
  parallélogramme	
  alors	
  ses	
  côtés	
  
opposés	
  ont	
  la	
  même	
  longueur.	
  	
  
	
  
Exemple	
  :	
  [AB]	
  et	
  [CD]	
  sont	
  deux	
  côtés	
  opposés	
  du	
  parallélogramme.	
  Ils	
  ont	
  donc	
  même	
  longueur.	
  De	
  
même,	
  [AD]	
  et	
  [BC]	
  ont	
  même	
  longueur.	
  	
  
	
  

	
  
	
  

Propriété	
  R3(longueurs	
  des	
  côtés)	
  :	
  Si	
  un	
  quadrilatère	
  non	
  croisé	
  a	
  ses	
  côtés	
  opposés	
  de	
  la	
  même	
  
longueur,	
  alors	
  ce	
  quadrilatère	
  est	
  un	
  parallélogramme.	
  
	
  
Exemple	
  :	
  Dans	
  le	
  quadrilatère	
  ABCD,	
  on	
  a	
  AB=CD	
  et	
  AD	
  =	
  BC.	
  Donc	
  le	
  quadrilatère	
  ABCD	
  est	
  un	
  
parallélogramme.	
  	
  

	
  
	
  

Attention	
  :	
  Dans	
  le	
  quadrilatère	
  BUAE	
  suivant,	
  BE	
  =	
  AU	
  et	
  BU	
  =	
  AE.	
  Pourtant	
  le	
  quadrilatère	
  BUAE	
  
n’est	
  pas	
  un	
  parallélogramme	
  car	
  il	
  est	
  croisé.	
  

	
  
	
  

4)	
  Angles	
  

Propriétés	
  	
  P4:	
  	
  

Si	
  un	
  quadrilatère	
  est	
  un	
  parallélogramme	
  alors	
  ses	
  angles	
  opposés	
  ont	
  la	
  même	
  mesure	
  

Si	
  un	
  quadrilatère	
  est	
  un	
  parallélogramme	
  alors	
  ses	
  angles	
  consécutifs	
  sont	
  supplémentaires.	
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II	
  Construction	
  de	
  parallélogramme	
  	
  

Enoncé	
  :	
  	
  

Construire	
  un	
  parallélogramme	
  ABCD	
  tel	
  que	
  AB=5	
  cm,	
  	
  BC=3	
  cm	
  et	
  AC=7	
  cm	
  

1ère	
  étape	
   2ème	
  étape	
  

Faire	
  une	
  figure	
  à	
  main	
  levée	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

	
  

Construire	
  le	
  parallélogramme	
  ABCD	
  

	
  

III	
  Comment	
  rédiger	
  ?	
  

Enoncé	
  :	
  Tracer	
  deux	
  segments	
  [EG]	
  et	
  [FH]	
  de	
  longueur	
  différente	
  ayant	
  le	
  même	
  milieu	
  I.	
  

Démontrer	
  que	
  le	
  quadrilatère	
  EFGH	
  est	
  un	
  parallélogramme	
  

Faire	
  une	
  figure	
  à	
  main	
  levée	
   Démonstration	
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